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WSTEP. Kurt Godel uwazany jest za najwybitniejszego logika XX wieku. Jego
twierdzenia odegraly olbrzymig rol¢ w podstawach matematyki, stajac si¢ takze
inspiracja dla dyskusji filozoficznych. Godel zajmowalt si¢ nie tylko badaniami
formalnologicznymi, ale takze filozofig Jego najbardziej znane publikacje dotycza
filozofii matematyki, jednak zainteresowania Godla byly znacznie szersze i1 obej-
mowaly takze metafizyke i teologi¢. Ostatni aspekt jego dziatalnosci jest mato znany,
poniewaz nigdy nie opublikowat wynikdéw swoich dociekan.

Niniejszy artykul po$wigcony jest prezentacji pogladow Godla w oparciu o re-
lacje mu wspotczesnych (przede wszystkim Hao Wanga), listy Godla i opublikowane
niedawno dzieta zebrane, w ktorych zaprezentowane sa niektére niepublikowane do
tej pory wyktady i r¢kopisy'. Prezentacja jest z koniecznos$ci skrotowa i niepetna.

ZYCIE. Kurt Godel urodzit si¢ 28. 04. 1906 roku w Brnie na Morawach. Jego
rodzice nalezeli do niemieckojezycznej mniejszosci. Ojciec Godla byl przemystow-
cem — wspoOtwlascicielem fabryki tekstylnej. Kurt Godel miat jednego brata, Ru-
dolfa, ktory zostal pdzniej lekarzem. Dziecinstwo Gddla bylo spokojne, rodzina byta
zamozna, takze okres wojny nie mial wigkszego wplywu na jego zycie. W 1916roku
Godel rozpoczat nauke¢ w niemieckim gimnazjum, gdzie nauczyl si¢ m. in. systemu
notacyjnego Gabelsherger, ktorego uzywat przez cate zycie. W gimnazjum Godel
byt $wietnym uczniem, w wieku 17 lat znal juz uniwersytecki materiat z matema-
tyki, interesowal si¢ historig i jezykami obcymi?. W wieku okoto 15 lat Gédel zaczat
interesowac si¢ matematyka i filozofia w tym samym czasie po raz pierwszy czytal
Kanta. W 1924 roku Godet ukonczyl gimnazjum w Brnie i rozpoczat studia na
uniwersytecie w Wiedniu, poczatkowo zamierzajac poswieci¢ si¢ fizyce teore-
tycznej’. Uczeszczal takze na kurs historii filozofii. Jednak jego zainteresowania
zmienity si¢ 1 zdecydowal skoncentrowaé si¢ na matematyce, szybko zyskujac
reputacje wybitnego studenta*. Glownym nauczycielem Godla w czasie studiow byt

' K. Godel: Collected Works III. S. Feferman (ed. ). New York, Oxford University Press, 1995.

2 Brat Gédla, Rudolf, w liscie do Hao Wanga wspomina, ze Godel mial zawsze najlepsze stopnie z

faciny (Por.: Hao Wang: Reflections on Kurt Godel. Cambridge, Massachusetts, London 1987, s. 12.
3 Przypomnijmy, ze oprocz wynikow z zakresu logiki formalnej, Godel znalazt nowe rozwigzania

réwnan Einsteina, ktére mozna interpretowac jako teoretycznie dopuszczajace mozliwos¢ podrozy w

czas4ie (Por.: K. Godel: Collected Works 11. S. Feferman (ed. ). New York, Oxford Univ. Press 1990, s. 190-198.
Podobno motywem wyboru przez Godla matematyki bylo jego zamilowanie do precyzji

i wrazenie, jakie wywarl na nim jeden z profesoréw, specjalista od teorii liczb, Philipp Furtwangler

(Por.: S. Feferman: Godel’s life and work. W: K. Godel: Collected Works I. S. Feferman (ed. ). New

York, Oxford Univ. Press. Oxford, Clarendon Press 1986, s. 4).



150 Krzysztof Wojtowicz

Hans Hahn, ktory zajmowal si¢ topologia, analiza funkcjonalna, a takze teoria
mnogos$ci, logikg i filozofig nauki. Wprowadzil on Godla w krag filozofow sku-
pionych wokol Moritza Schlicka w Kole Wiedenskim. Godel uczestniczyt w spot-
kaniach Kota w latach 1926-1928, p6zniej jednak jego kontakty z Kotem rozluzni-
ly si¢. Miato to niewatpliwie zwigzek z faktem, ze poglady filozoficzne Godla
diametralnie roznity si¢ od pogladow reprezentowanych przez cztonkéw Kota Wie-
denskiego.

Godel zainteresowat si¢ podstawami matematyki pod wptywem Hahna, ale isto-
tnym impulsem byly niewatpliwie wyklady Rudolfa Carnapa dotyczace logiki
matematycznej, oraz lektura podrgcznika Davida Hilberta i Wilhelma Ackermanna
Grundziige der Theoretischen Logik. W przeciwienstwie do monumentalnych Prin-
cipio w Whiteheada 1 Russella, byt to cienki podrecznik, w jasny i bezposredni sposob
przedstawiajacy problematyke. Jednym z otwartych problemow tam sformutowa-
nych bylo pytanie o pelnos¢ rachunku predykatow pierwszego rzgdu. W swej pracy
doktorskiej (ukonczyt ja w lecie 1929 r. ) Godel rozwiazatl ten probierni w lutym 1930
roku uzyskat tytul doktora’. Nastgpnie Godel zainteresowat si¢ programem Hilberta
i niedtugo pdzniej udowodnil swoje dwa stynne twierdzenia (o niezupetnosci ary-
tmetyki i niedowodliwosci niesprzecznosci systemow formalnych)®.

W roku 1933 Godel po raz pierwszy pojechat do Ameryki, do Institute of Advan-
ced Study (I. A. S. ) w Princeton. W tym czasie rozpoczal tez prace nad zagadnieniami
teorii mnogosci. Jesienia 1934 roku po raz pierwszy trafil do szpitala w zwiazku
z zatamaniem nerwowym. W roku 1937 (w nocy z 14 na 15 czerwca) odkryt
decydujacy krok w dowodzie niesprzecznosci GCH i ZF’. W 1938 roku wstgpit
w zwigzek matzenski z poznang 10 lat wczesniej Adele Nimbursky. W roku 1939,
po Anschlussie Austrii, zostal zakwalifikowany jako ,,zdolny do stuzby wojskowe;j”,
ale 19 grudnia udato mu si¢ otrzymaé niemiecka wize wyjazdowa. W roku 1940
wyjechal przez Syberi¢ do Standéw Zjednoczonych, gdzie od wiosny 1941 roku
pracowal w L. A. S. 2 kwietnia 1948 roku Godel wraz z zona otrzymali obywatelstwo
Stanow Zjednoczonych. W I. A. S., w ktorym zostal zatrudniony na state w roku
1946, nie mial obowigzkéw dydaktycznych, jednak czynnie uczestniczyl w Zyciu
instytutu, zwlaszcza w opiece nad logikami mlodej generacji, dla ktorych I. A. S. byt
wowczas, jak pisze Feferman, swoista Mekka®. Z kilkoma z nich nawigzal blizszy
kontakt: najbardziej znani spos$rod nich to Georg Kreisel, Gaisi Takueti, Dana Scott
i Hao Wang. Nie stworzyt jednak szkoty i nie miat uczniéw w zwyktym sensie tego

3 Jego rozprawa doktorska ukazata si¢ (w poprawionej wersji) jako Die Volistindigkeit der Axiome
des logischen F unktionenkalkiils. Zostala zamieszczona w Collected Works 1, op. cit.

§ Uber formal unentscheidbare Siitze der "Principia mathematica" und verwandter Systeme,
zamieszczone w Collected Works I, op. cit.

7 GCH oznacza uogdlniona hipotezg continuum, czyli zdanie teorii mnogo$ci moéwiace, ze
nastgpnikiem kazdej liczby kardynalnej jest moc zbioru potggowego tej liczby (k™ - 2¥). ZF oznacza
teori¢ mnogosci Zermelo-Fraenckla. Wyniki Godla zostaty opublikowane w The conmsistency of the
axiom of choice and of the generalized continuum hypothesis with the axioms of set theory. Praca ta jest
przedrukowana w Collected Works 11, op. cit.

8 S. Feferman: Godel'’s life.... op. cit., s. 14.
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stowa. Do najblizszych przyjaciét Godla zaliczali si¢ Albert Einstein i Oskar Mor-
genstern.

Przez ostatnich kilkanascie lat zycia Godel zajmowal si¢ przede wszystkim
filozofiag (zajmowal si¢ nig bardziej intensywnie od roku 1943), rzadko wracajac do
logiki. Od roku 1959 studiowatl fenomenologi¢ Husserla, poszukujac w niej inspiracji
dla rozwigzania probleméw matematycznych i filozoficznych.

W latach 60. jego stan zdrowia pogorszyt si¢. Godel odmoéwit poddania sie¢
operacji prostaty, pomimo nalegan lekarzy. W 1976 roku przeszedl na emeryture.
W ostatnim okresie zycia powracaly depresje i zalamania nerwowe, Godel odmawiat
przyjmowania pokarméw w obawie przed otruciem. 14 stycznia 1978 roku zmart
z wycienczenia w szpitalu w Princeton. Nieopublikowane pisma Godla zostaly prze-
kazane przez jego zone¢ do 1. A. S., gdzie zostatly skatalogowane.

1. FILOZOFIA MATEMATYKI. Godel zadeklarowal si¢ jako realista-pla-
tonik juz w Russell’s mathematical logic, pierwszym artykule stricte filozoficznym.
Artykul ten zostal napisany do wydawanej przez Schlippa serii ,,Library of Living
Philosophers”, do tomu poswigconego Russellowi. ,,Pojecia’ i klasy — pisze w tym
artykule Godel — moga by¢ traktowane jako rzeczywiste obiekty: klasy jako
"wielo$ci rzeczy’, za$ pojecia jako wilasnosci rzeczy i relacje miedzy rzeczami
istniejace niezaleznie od naszych definicji i konstrukcji. Wydaje mi si¢ — pisze dalej
Godel — ze zalozenie o istnieniu takich obiektow jest rownie uzasadnione jak
zalozenie o istnieniu obiektow fizycznych?. Wedlug Godla, zatozenie to jest nie-
zbedne, aby sformutlowaé zadowalajaca teori¢ matematyki, podobnie jak zalozenie
o istnieniu cial fizycznych jest niezbedne dla sformulowania zadowalajacej teorii
$wiata fizycznego. Godel odrzuca syntaktyczne interpretacje matematyki, podobnie
jak odrzuca fenomenalizm w odniesieniu do percepcji zmystowej. Dlatego ne-
gatywnie podsumowal program Russella z Principia Mathematica. Wedlug Gddla,
jest to ciekawy przyktad ,realizacji tendencji, zmierzajacej do eliminowania zalozen
dotyczacych istnienia obiektow poza ’danymi’ i zastgpowania ich konstrukcjami
opartymi na tych danych”!!. Jednak program ten nie zostat zrealizowany, gdyz ,klasy
i pojecia wprowadzone w ten sposob nie maja wszystkich potrzebnych w mate-
matyce wiasno$ci”!'?. Fakt ten jest, wedlug Godla, argumentem na rzecz stanowiska,
ze ,Jlogika i matematyka (tak jak fizyka) oparte sa na aksjomatach posiadajacych
rzeczywista tres¢, i nie da si¢ ich wyeliminowaé przez wyjasnienie"'3.

Godel krytycznie odnosit si¢ do syntaktycznych czy lingwistycznych interpreta-
cji matematyki, obecnych w pismach pozytywistow logicznych, w szczegoélno$ci
u Carnapa. W swoim nieopublikowanym Is mathematics syntax of language? Godel
polemizuje ze stwierdzeniem Carnapa, iz ,,matematyka to system zdan pomocni-

9 Godel w swych artykutach, wyktadach i rekopisach uzywa terminu concepts, ktory w niniejszym

artykule przettumaczony jest jako pojecia.
10 K. Godel: Russell’s mathematical logic. W: P. Benacerraf, H. Putnam (ed. ): Philosophy of

mathematics. Englewood Cliffs, New Jersey: Prentice-Hall, s. 220.

1 Tbidem, s. 223.
12

13 Ibidem, s. 224.
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czych pozbawionych tresci i przedmiotu”. Zdania matematyczne, w przeciwienstwie
do empirycznych sa, wedlug Godta, ,,prawdziwe na mocy tresci wystgpujacych w nich
pojec”!, za§ nominalistyczne interpretacje matematyki identyfikujace pojecia z sym-
bolami ,,przeksztatcajaprawdy matematyczne w konwencje i ostatecznie w nico$¢”'s.

Nalezy tu zwroci¢ uwage na sposob, w jaki Godel uzywat terminu ’analityczny’.
W Russell’s mathematical logic Wyr(')Znil dwa jego sensy: taki, w rnyél ktoérego
twierdzenia s3 jedynie tautologiami, i drugi, odwo}uja(cy si¢ do tresci poje¢. Zdania
matematyki sa anahtyczne w tym drugim sensie. W innym mlejscu Godel stwierdza,
ze analityczny to nie znaczy ’pozbawiony tresci’, gdyz odwotuje si¢ wiasnie do tresci
poje¢. W tym sensie zdania analityczne moga by¢ nierozstrzygalne, gdyz ,nasza
znajomos$¢ $wiata poje¢ moze by¢é rownie ograniczona i niepelna jak znajomosc
$wiata rzeczy”!®. Matematyka ma zatem tre$¢, na ktora skladaja si¢ fakty mate-
matyczne!”. Na bazie syntaktycznej interpretacji matematyki ,,nie da si¢ w racjo-
nalny sposob uzasadni¢ naszych pierwotnych intuicji 1 przekonan dotyczacych
stosowalno$ci i niesprzeczno$ci matematyki klasycznej™'8.

Matematyka jest, wedlug Godla, systemem prawd. Moéwi on o matematyce
wlasciwej, ktora, w odroznieniu od hipotetyczno-dedukcyjnych systemow, jest ,,sys-
temem zdan, ktore sa prawdziwe w absolutnym sensie, bez dodatkowych zatozen'?.
W tym samym wyktadzie odroéznia matematyke obiektywng, sktadajaca si¢ z prawd,
od matematyki subiektywnej, sktadajacej si¢ ze zdan dowodliwych. Gddel przeci-
wstawil si¢ utozsamieniu prawd matematycznych ze zdaniami dowodliwymi w sy-
stemie formalnym. Zaden taki system nie jest w stanie obja¢ wszystkich prawd —
jesli bowiem uznamy aksjomaty za prawdziwe, to rowniez musimy konsekwentnie
uzna¢ za prawdziwe zdanie stwierdzajace ich niesprzeczno$é, ktére na mocy twier-
dzenia o niezupetnosci jest w tym systemie niedowodliwe.

»Pojecia 1 twierdzenia teorii mnogo$ci opisuja pewng okreslona rzeczywisto$¢”
— pisze Godel w What is Cantor’s continuum problem?, najbardziej chyba znanym
jego artykule?. Omawia w nim hipoteze continuum Cantora®!. Jako realista Godel
twierdzil, ze w $wiecie zbiordw hipoteza continuum jest albo prawdziwa, albo
falszywa, czyli ze ma okres§long wartos¢ logiczng. Godel postuluje zatem istnienie

14 Tbidem, s. 230.
15 K. Godel: Is mathematics syntax of language? W: Collected Works III. op. cit., s. 375.
16 Tegoz: Some basic theorems on the foundations of mathematical and their implications. W:
K. Gédel: Collected Works I, op. cit. s. 321. Jest to wyktad, ktory Godel wygtosit 26 grudnia 1951 r. na
spotkaniu American Mathematical Society.
17 Tegoz: Is mathematics.... op. ciL, s. 358.
18 Tegoz: Some basic theorems.... op. cit.. s. 318.
19 Ibidem, s. 305.
20 Artykut ten zostat napisany do "American Mathematical Monthly", do serii publikowanych w tym

pismie artykulow What is...?. Artykuly te miaty na celu przedstawienie w popularnej (tzn. zrozumialej
dla matematykow-niespecjalistow) formie podstawowych problemoéw matematycznych.

! Przypomnijmy, ze hipoteza continuum méwi, ze moc zbioru liczb rzeczywistych (zwana moca
continuum) jest pierwsza moca nieprzeliczalng. Innymi stowy, zgodnie z hipoteza continuum, nie istnieja
podzbiory nieprzeliczalne zbioru liczb rzeczywistych, o mocy mniejszej niz moc zbioru liczb
rzeczywistych.
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pewnego absolutnego uniwersum zbioréw. Niedowodliwo$¢ hipotezy continuum
z aksjomat(')w oznaczajedynie, ze aksjomaty te sa zbyt stabe i ,,nie zawieraja pelnego
opisu rzeczywisto$ci”?2. Konsekwentnie, nawet ewentualna niezalezno$¢ hipotezy
continuum od aksjomatdéw teorii mnogosci (Godel pisat te stowa jeszcze przed udo-
wodnieniem tego przez Cohena) nie oznacza, ze jest ona pytaniem pozbawionym
prawdziwej tresci i ze dotyczy jedynie metamatematycznych wlasnosci pewnych
systemow formalnych. Wedlug Godla, nalezy poszukiwa¢ odpowiedzi na pytanie
o prawdziwag warto$¢ continuum,; sam zresztg probowal sformutowal aksjomaty
umozliwiajace znalezienie tej odpowiedzi.

Pojecia, be;dqce przedmiotem badan matematykl tworza oblektywna, rzeczyw1s—
tos¢, ktorej ,,nie mozemy tworzy¢ ani zmieniaé, a jedynie postrzega¢ i opisywac”.
Zdania matematyczne dotycza tych poje¢ i sg prawdziwe lub falszywe niezaleznie
od $wiata fizycznego?. Godel opowiada sie jako zwolennik obiektywnego, nieza-
leznego od rzeczywistosci fizycznej istnienia tych pojeé. Odrzuca ,realizm Arysto-
telesowski, w mysl ktérego pojecia sg jedynie sktadnikami czy aspektami rzeczy”?*.

Przyjecie ontologii platonistycznej zobowigzuje do wyjasnienia zwigzanych
z nig zagadnien epistemologicznych. Gddel obszernie (cho¢ niezbyt precyzyjnie)
wypowiada si¢ na ten temat w What is Cantor’s continuum problem?. Postuluje tam
istnienie intuicji matematycznej. Obiekty teorii mnogosci ,,w oczywisty sposob nie
naleza do $wiata fizycznego”, jednak ,,pomimo ich oddalenia od danych zmystowych
mamy co§ w rodzaju percepcji obiektow teorii mnogosci, co widaé z faktu, ze
aksjomaty narzucaja si¢ nam jako prawdziwe. Nie widz¢ powodu — pisze dalej
Godel — aby mie¢ mniej zaufania do tego rodzaju percepcji, tj. do intuicji mate-
matycznej, niz do percepcji zmystowej, ktoéra pozwala nam budowal teorie fizy-
czne”®. W opublikowanych artykutach Godla nie mozna znalezé rozwinigcia jego
teorii intuicji. Dlatego jej interpretacja nastrecza trudnosci. Sprobujmy jednak wska-
za¢ kilka istotnych cech tej koncepcji.

1. Zarzuty opierajace si¢ na istnieniu paradoksow teoriomnogo$ciowych, ktore
wedlug oponentéw Godta mialy dyskwalifikowaé teori¢ intuicji, Godet odrzuca,
wskazujac na fakt, ze podobne trudno$ci wystepuja w teorii percepcji zmystowe;j.
Wszak ulegamy ztudzeniom (standardowy przyktad, przytaczany takze przez Gddla,
to pret zanurzony w wodzie), nie znaczy to jednak, ze percepcja jest zasadniczo
btgdnym sposobem poznawania rzeczywistosci, albo ze poznawana przez nas rze-
czywisto$¢ w ogodle nie istnieje?®. Godel przyznaje, ze nasza intuicja nie jest dosko-
nata?’, ale paradoksy, o ktorych w tym kontekécie mowa, tak naprawde nie sg
paradoksami matematycznymi, ale lezg na pograniczu matematyki i filozofii?8.

2 K. Gédel: What is Cantor’s continuum problem? W: P. Banacerraf, H. Putnam (ed.): Philosophy of
mathematics. Op. cit., s. 264.
2 K. Godel: Some basic theorems.... op. cit., s. 320.
24 1bid., s. 321.
2 Tegoz: What is Cantor’s..., op. cit., s. 271.
Ibid., s. 271; Some basic theorems..., op. cit., s. 321.

“ Ibid., s. 323.
%8 1dem: The modern development of the foundations of mathematics in the light of philosophy. W ..
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2.  Intuicja nie daje nam natychmiastowej wiedzy o obiektach matematycznych.
Nasze idee odnosnie tych obiektoéw formujemy na podstawie czego$§ innego, co jest
dane w sposob natychmiastowy. Nie s3 to jednak dane zmystowe, ale dane innego
rodzaju, ktore ,,moga rowniez reprezentowaé pewien aspekt obiektywnej rzeczywi-
stosci, ale w przeciwienstwie do danych zmyslowych ich obecno$¢ w nas moze
wynika¢ z innego typu zwiazku migdzy nami a rzeczywistoscia’?°.

3. Mowiac o kontakcie z pojeciami, Godel nie musial mie¢ na mysli interakcji
z obiektami abstrakcyjnymi. Tait twierdzi, ze nie mozna imputowa¢ Godlowi takiej
tezy, tym samym odrzucajac zarzut stawiany Godlowi przez zwolennikow kauzalnej
teorii wiedzy. Godel moéwi bowiem o zwigzku z rzeczywistoscia, o naszej relacji do
tej rzeczywisto$ci, nie za$ o zdolnosci do oddzialywania z obiektami abstrakcyj-
nymi’®. Wydaje si¢, ze fragment ten jest czgsto interpretowany niezgodnie z inten-
cjami Godta.

4. Parsons stawia teze, ze moéwiac o ,,obiektach teorii mnogosci” Godel miat na
mysli podstawowe pojecia teorii mnogosci: pojecie zbioru i nalezenia’!. To wyjasnia
watpliwosci, jakie nasuwaja si¢ przy lekturze pism Godta, gdzie raz mowa jest
o obiektach matematycznych, raz o pojgciach tworzacych pewna niezalezna od nas
rzeczywisto$¢, a innym razem o faktach, bedacych przedmiotem badan matematyki.
W mysl interpretacji Parsonsa, Go6del zakladal istnienie jednego rodzaju bytow
matematycznych, nazywajac je pojeciami.

5. Nasza intuicja rozwija sig, a postgp ten dokonuje si¢ dzigki analizie pojec
i uprawianiu matematyki. Coraz lepsze rozumienie poj¢¢ matematycznych umozliwi
nam w koncu znalezienie odpowiedzi na pytanie o prawdziwa warto$¢ continuum.
Godel sugeruje, ze z analizy pojgcia zbioru ptynie konieczno$¢ przyjecia dodat-
kowych aksjomatéow dla teorii mnogosci, tzw. aksjomatow duzych liczb kardynal-
nych®. W innym miejscu wyraza przekonanie, ze dzieki analizie poje¢ bedziemy
mogli rozwiaza¢ wszystkie dobrze postawione pytania matematyczne®’. Analiza
poj¢¢ jest fundamentem naszej dziatalnosci matematycznej, jest zrodtem wiedzy
i pewnosci. Omawiajac program Hilberta (ktoéry nazywa nieudana proba materiali-
stycznego ujecia matematyki klasycznej), Godel pisze, iz ,,pewnosci w matematyce
nie uzyskuje si¢ dzigki analizie fizycznych wlasciwosci ciagow symboli, ale dzigki
temu, ze poglebia si¢ zrozumienie pojec abstrakcyjnych, lezacych u podstaw tworzo-
nych przez nas systemow tych symboli”3*. Metoda, jaka ma nam umozliwo¢ w istotg
pojecia zbioru jest fenomenologia. Jak wiadomo, Godel od mniej wigcej 1959 roku

Collected Works III., op. cit., s. 376.
2 Idem: What is Cantor’s..., op. cit.. s. 272.
30W. W. Tait: Truth and proof: the plalonish of mathematics. "Synthese". 69. 1986. s. 341-370.

31 C. Parsons: Platonism and mathematical intuition in Kurt Gédel's thought. "Bulletin of Symbolic
Logic", 1, 1995. s. 65.

2 K. Gédel: What is Cantor’s..., op. cit., s. 264.
33 The modern development.... op. cit.. s. 384.
34 1dem: The modern development..., op. cit., s. 382.
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zywo interesowal si¢ Husserlem i jego fenomenologia miata prawdopodobnie wplyw
na formowanie si¢ teorii intuicji Godta’>.

Wedlug Godla, intuicja nie jest jedynym sposobem uzyskiwania wiedzy o praw-
dach matematyki. Drugim z kryteridow prawdziwosci zdan matematycznych (w szcze-
golnosci aksjomatow), jest ich owocnos¢é. Owocnos¢ aksjomatow moze si¢ przeja-
wia¢ na kilka sposobow:

1. Moga one umozliwi¢ udowodnienie nowych twierdzen. Dotyczy to zwlaszcza
wypadku, gdy aksjomaty teoriomnogosciowe umozliwiaja udowodnienie twierdzen
z zakresu teorii liczb®.

2. Moga umozliwi¢ uproszczenie dowodow i dostarczy¢ nowych metod rozwia-
zywania probleméw z danej dziedziny?’.

Niezaleznie zatem od ich wewngtrzne] (intrinsic) koniecznosci, aksjomaty takie
powinniSmy zaakceptowac ,,przynajmniej w takim sensie jak dowolnadobrze ugrun-
towang teori¢ fizyczng™3®, pisze Godel. W tym samym artykule czytamy, ze jak na
razie nie mozna wskaza¢ praktycznych zastosowan tego kryterium, bo bardzo malo
wiadomo o konsekwencjach aksjomatow duzych liczb kardynalnych w teorii liczb,
gdzie najlepiej byloby je sprawdzi¢”. W innym swoim tekscie fakt ten wyjasnia tym,
ze matematyka «nie nauczyla si¢» jeszcze korzysta¢ z silnych aksjomatéw teorio-
mnogosciowych dla rozwigzywania problemow teorioliczbowych*®. Godel do konca
zycia poszukiwal rozwigzania CH. Odpowiedzi poszukiwat nie tylko ws$rod aksjo-
matow duzych liczb kardynalnych (w latach 60. okazalo si¢ zreszta, ze nawet
przyjecie tych aksjomatéw nie umozliwi udzielenia odpowiedzi na pytanie o praw-
dziwa warto$¢ continuum), lecz probowal formutowac takze inne aksjomaty (doty-
czace rodzin funkcji z N w N), jednak bezskutecznie*!.

Filozoficzne poglady Godla na matematyke pozostawaly w $cistym zwiazku
z jego wynikami formalnymi. Jego analizy filozoficzne pozostaja w $cistym zwia-
zku z praktyka matematyczng. Z drugiej strony, poglady filozoficzne Gddla stanowi-
ty dla niego inspiracje i, jak sam pisal, umozliwity mu uniknigcie ,,przesadow epoki”,
ktére powstrzymywaly innych badaczy przed dokonaniem decydujacych odkry¢.
,»Moja obiektywistyczna koncepcja matematyki i metamatematyki (... ), miata fun-
damentalne znaczenie dla moich prac z zakresu logiki”*?, napisal Godel w jednym
z listow do Wanga. Godlowi chodzilo tu szczegodlnie o swobodne postugiwanie sig¢
metodami niekonstruktywnymi i definicjami niepredykatywnymi (tj. takimi, w kto-

3 R. Tieszen: Kurt Gédel and phenomenology. "Philosophy of Science", 58, 1992, s. 176-194.

36 K. Godel: What is Cantor’s.... op. cit., s. 272.

37 1bid., s. 265.
3 Ibid., s. 265.
Ibid., s. 272.
Idem: Some basic theorems..., op. ciL, s. 307.

** Some considerations leading to the probable conclusion that the true power of the continuum is
w,, oraz: A proof of Cantor's continuum hypothesis from a highly pleausible axiom about orders of
growth. Obie prace zamieszczone w Collected Works 111, op. cit.

*? Hao Wang: From mathematics to philosophy. New York: Humanities Press, 1974, s. 9.
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rych odwolujemy si¢ do ogodtu obiektéw, ktorych definiowany obiekt jest elemen-
tem).

W mysl stanowiska konstruktywistycznego (ktorego reprezentantem byt np.
Poincare), postugiwanie si¢ tego typu definicjami jest niedopuszczalne, gdyz nie
mozna zaklada¢ uprzedniego w stosunku do definicji istnienia obiektu, czy klasy
obiektow. Godel odrzuca takie ograniczenia, odwolujac si¢ do obiektywnego, tj.
niezaleznego od formulujacego definicj¢ matematyka, istnienia obiektow matema-
tycznych. W wyrazny sposob Godel pisze o tym w Russell’s mathematical iogic,
dyskutujac problem blednego kota w definicjach. Problem ten powstaje tylko w wy-
padku konstruktywistycznego traktowania matematyki, ktore Godel odrzuca. ,Jesli
definiowane obiekty istnieja niezaleznie od naszych konstrukcji, nie ma nic absur-
dalnego w stwierdzeniu, ze istnieja obiekty definiowalne wylacznie w terminach
ogolu obiektow, do ktérych nalezg”*3. Realizm jest wiec niejako uzasadnieniem dla
stosowanych metod.

Warto zwréci¢ uwage na pewna niejasng wypowiedz Godla z lat trzydziestych.
W nadestanym mu przez Grandjean’a w 1974 roku kwestionariuszu (ktérego nie
odestat, i ktory znajduje si¢ w spusciznie po Godlu przechowywanej w Institute of
Advanced Study w Princeton*) napisal wyraznie, ze stanowisko platonistyczne
zajmowat od ok. 1925 roku (tj. od 19 roku zycia). Jednak niektore jego wypowiedzi
$wiadcza o tym, ze stwierdzenie to prawdopodobnie nie w peli odpowiada rze-
czywistosci, 1 ze platonistyczne poglady Godla uksztaltowaly si¢ pdzniej. W wykta-
dzie wygloszonym 29 i 30 grudnia 1933 roku, na spotkaniu Amerykanskiego
Towarzystwa Matematycznego stwierdzil, ze nie mozna interpretowa¢ zdan mate-
matyki jako posiadajacych znaczenie, gdyz to zmuszaloby nas do zajgcia stanowiska
platonistycznego, ,ktére nie moze zadowoli¢ krytycznego umystu™. Feferman
wysuwa hipotezg, ze platonistyczne poglady Godla formowaty si¢ stopniowo: w la-
tach 30. Godel zakltadal istnienie liczb, ale nie zaktadal obiektywnego istnienia
przedmiotow teorii mnogos$ci*®. Nie jest jasne, jak nalezy interpretowaé t¢ wypowiedz
Godla; by¢ moze inna hipoteza Fefermana, mowiaca o ,.chwilowym zaniku wiary
w platonizm teoriomnogo$ciowy”*’ jest uzasadniona.

2.  FILOZOFIA UMYSLU. Godel wypowiadat si¢ na temat filozofii umystu
rzadko i jedynie w kontekstach szerszych wypowiedzi o filozofii matematyki. W po-
chodzacym z lat 30. rekopisie*® Godel pisze, ze umyst nie jest maszyng i rozumowan
matematycznych nie da si¢ zmechanizowaé. Powoluje si¢ on tutaj na swoj wynik
dotyczacy niezupetnosci arytmetyki. Zauwaza przy tym, ze oczywiscie sa takie
dziaty matematyki, w ktorych rozumowania mozna zmechanizowaé, jak np. geo-
metria elementarna. Nie da si¢ jednak zmechanizowa¢ wnioskowan z zakresu teorii
liczb, gdyz zawsze beda pojawiaé si¢ zdania nierozstrzygalne w danym formalizmie,

$ K. Godel: Russel’s..., op. cit., s. 219.
4 Hao Wang: Reflections..., op. cit., s. 20.
4 K. Godel: The present Situation..., op. cit., s. 50.
46 S. Feferman: Introductory note to *19330. W: Collected Works III op. cit., s. 40.
47 Tbidem.
# K. Godel: Undecidable diophantine propositions. W: Collected Works UI. Op. cit.
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a jednak rownie zasadne, jak aksjomaty tego formalizmu®. Argumentacja tego typu
pojawia si¢ takze w wyktadzie Godla z 1951 roku, gdzie formutuje on tezg, ze ,,albo
umyst ludzki nieskonczenie przewyzsza wszelkie maszyny skonczone, albo istnieja
absolutnie nierozstrzygalne problemy dotyczace rownan diofantycznych”.

Argumentem przeciwko mechanistycznej koncepcji umystu jest takze dla Gdodla
fakt, ze nasze rozumienie poje¢ abstrakcyjnych poglebia sie, ze uznajemy coraz to
nowe aksjomaty za prawdziwe. Tego nie potrafi zrobi¢ komputer’'. Wedle niego,
,»Umyst nie jest statyczny, ale stale si¢ rozwija”2. Dlatego nie da si¢ reprezentowaé
umystu wpostaci skonczonej maszyny, gdyz nie jest wykluczone, ze w miar¢ naszego
coraz lepszego rozumienia poje¢c, ilo§¢ stanow takiej maszyny musiataby dazy¢ do
nieskonczonosci. ,,Wydaje si¢ — pisze dalej Godel — ze tego typu zjawisko
faktycznie ma miejsce w trakcie procesu formowania coraz to silniejszych aksjo-
matow nieskonczonosei”™?3.

3. METAFIZYKA. W opublikowanych pismach Godla znajdziemy przede
wszystkim wypowiedzi dotyczace filozofii matematyki i krotkie uwagi na temat
filozofii umystu. Jednak Godel takze interesowal si¢ (a moze nawet przede wszy-
stkim) ogolniejszymi problemami filozoficznymi. Od 1944 roku, jak pisze Feferman,
Godel zasadniczo zajmowal si¢ metafizyka i teologia’*. W pozostawionej spusciznie
(Nachlass) znajduje si¢ 15 zeszytow roboczych (Arbeitshefte), poswigconych filo-
zofii i 3 poswigcone teologii®>. Sa one zapisane w systemie notacyjnym Gebelsberger,
i jak na razie nie zostaly odczytane. Wiedze¢ na temat pogladow filozoficznych Godla
musimy wiec czerpa¢ z niewielu opublikowanych do tej pory tekstow i z relacji mu
wspotczesnych. Nieocenionym Zréodtem informacji na ten temat jest monografia Hao
Wanga Reflections on Kurt Gédel, i z niej pochodzi znaczna czgs¢ prezentowanych
tu informacji. Stanowisko filozoficzne Godla mozna najogdlniej scharakteryzowac
jako antypozytywistyczne i pro-metafizyczne. W (niewystanym) liscie do Grand-
jeana z 1975 roku Godel stwierdza, ze ,,nie uwaza, iz jego tworczo$¢ jest wyrazem
intelektualnej atmosfery poczatkow XX wieku, raczej stanowi jego przeciwienst-
wo”. W wyktadzie z 1961 roku z dezaprobata wypowiedziat si¢ o duchu czasu (Zeit-
geist), ktory jest przeciwny metafizyce i glebokim rozwazaniom nad istota rzeczy.
Wedlug Godla, nasza epoka (dotyczy to szczegélnie nauki i filozofii) ogranicza si¢
jedynie do zbierania informacji, za$ rezygnuje z poznania natury rzeczywistosci.

Od XVI w. brak jest prawdziwego postgpu w rozumieniu, postgp przejawia si¢
jedynie w ilosci zgromadzonej informacji’’. (Nalezy zaznaczy¢, ze Godel nie byt

4 1bid., s. 164.
30 Idem: Some basie theorems.... op. cit.. s. 310.
S TIdem: The modern.... op. cit.. s. 384.
52 1dem: Sonie remarks on the undecidability results. W: Collected Works II. op. cit., s. 306.
33 Ibid., s. 306.
**S. Feferman: Gédel's life.... op. cit., s. 13.
35 Szezegotowo spuscizna Godla jest omOwiona w: J. W. Dawson: The "Nachlass" of Kurt Gédel. W
K. Godel: Collected Works III. Op. cit.
K. Gédel: The modern developrnent.... op. ciL, s. 376.
57 Hao Wang: Reflections..., op. cit.. s. 165.
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oczywiscie wrogiem nauki; twierdzil jedynie, ze nauka nie jest w stanie udzieli¢
odpowiedzi na wszystkie pytania). W wyktadzie z 1961 roku Godel dokonal pro-
wizorycznej klasyfikacji stanowisk filozoficznych, w zalezno$ci od ich relacji do
metafizyki. W grupie «prawej» znajduja si¢ stanowiska prowadzace analizy meta-
fizyczne i teologiczne, w «lewej» stanowiska scjentystyczne, pozytywistyczne, mate-
rialistyczne. Wedhug Godla, filozofia od czaséw Renesansu rozwija si¢ od «prawej
do lewej strony». Szczegdlny wyraz znajduje to w fizyce, gdzie neguje si¢ mozliwosc
poznania $wiata i ogranicza jedynie do stawiania hipotez. Takie zjawisko jest, we-
dtug Godla, poczatkiem konca nauki teoretyczne;.

Pesymizm poznawczy (sceptycyzm) Godel przypisuje «lewej grupie» stanowisk
filozoficznych. Sam, jako zwolennik «grupy prawej», jest optymistag. Wierzy w mo-
zliwos¢ sformulowania spdjnej 1 precyzyjnej doktryny metafizycznej, dzigki ktorej
bedziemy mieli mozno$é poznania pewnych podstawowych prawd®. Idealem filo-
zofii pierwszej bylaby metafizyka w S§cislej postaci, wzorowana np. na teorii gra-
witacji Newtona. Wedtug Godta, do uprawiania metafizyki nie jest potrzebna duza
ilo§¢ danych empirycznych, bo nauka jedynie postuguje si¢ poj¢ciami, za$ zadaniem
filozofii jest ich analiza i dazenie do ich lepszego rozumienia®®. Godel posiadat
rozlegly wiedzg, ale twierdzil, ze filozofia winna zajmowac si¢ jedynie tym, co jest
podstawowe i istotne®®. Rozwijana w ten sposéb filozofia ma by¢ precyzyjna, ale nie
techniczna. Wang twierdzi, ze Godel, ktory zajal si¢ teorig mnogosci aby analizowac
podstawowe pojecia, takie jak zbior, w dzisiejszych czasach raczej nie zajmowaltby
si¢ tg teorig ze wzgledu na jej wysoce techniczny charakter®!.

Fakt, ze na razie metafizyka jest tak odlegla od celu, Gddel ttumaczy z jednej
strony ,,materialistycznymi przesadami”, z drugiej za§ bledami w dotychczasowym
sposobie uprawiania teologii. Sam przyznaje, ze nie jest w stanie nada¢ swoim
analizom filozoficznym precyzyjnej formy, sktadajac to na karb ,,stabo rozwinigtego
stanu filozofii”®?. Jako wyraz optymizmu Godla mozna interpretowal takze stwier-
dzenie, ze wedlug niego Leibniz, méwiac o characteristica universalis, nie mial na
mysli projektu utopijnego®.

W koncepcji metafizyki jako filozofii pierwszej, centralne miejsce miaty zajmo-
wac pojecia Boga i duszy. Wang relacjonuje cieckawa dyskusje pomigdzy Godlem
a Carnapem, ktora odbyta si¢ 13 XI 1940 roku®t. Teoria postugujgca si¢ pojeciami
Boga i duszy jako pojgciami pierwotnymi, jest — wedlug Godla — nie mniej sen-
sowna niz fizyka teoretyczna, ktorej takze nie da si¢ wyrazi¢ w terminach obser-
wacyjnych. Wedlug Carnapa, pojgcia tego typu naleza do czystej mitologii, za§ nauka
jest w stanie wyjasni¢ wszystko. W szczegdlnosci wiemy na podstawie psycho-
analizy, twierdzi Carnap, ze nasze potrzeby religijne, fakt tworzenia poj¢cia Boga

58 Ibid, s. 151.

¥ Ibid., s. 157.

60 Ibid., 5. 262.

o1l Ibid., s. 208.

02 K. Godel: Some basie theorems..., op, cit., s. 311.
63 Idem: Russell’ s mathematieal logie, op. cit., s. 321.
%4 1bid., s. 217.
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i uprawiania teologii maja swoje zrédlo w doswiadczeniach wczesnego dziecinstwa.
Godel nie zgadza si¢ z takim pogladem i twierdzi, ze w kazdym razie nalezy spro-
bowac¢ sformulowac tego typu teori¢. Mozna przypuszczaé, ze Godel podejmowat
proby w tym kierunku ($wiadczy o tym ilo$¢ pozostawionych notatek z zakresu
filozofii i teologii), ale jak dotad — nie wiemy z jakim skutkiem. Znany jest jedynie
jego dowdd ontologiczny na istnienie Boga®, a pozostate pisma dopiero czekajg na
odczytanie.

Trudno dokona¢ podsumowania dokonan Gddla. Jezeli chodzi o wyniki formal-
nologiczne, to Jego pozyCJa jako najwybitniejszego logika XX wieku jest ugrun-
towana. Mato wiemy o jego pracach ﬁlozoﬁcznych — za zycia Godla opublikowano
ich bardzo niewiele, za$ te, ktore znajduja si¢ w CW III to, mozna powiedzie¢, jedynie
wierzchotek gory lodowej. Spuscizna po Gddlu jest bardzo obszerna. Pozostaje miec
nadziej¢, ze jego prace doczekaja si¢ transkrypcji i obszernego opracowania, na jakie
z pewnoscig zashuguja.

*® K. Godel: Collected Works I11. Op. cit., s. 403.



